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1. Dígase, en cada uno de los siguientes casos, si existe o no una función f holomorfa
en Ω, cumpliendo las condiciones que se indican, y justifíquese la respuesta:

a) Ω = C, f (IR)⊆ IR, f (i) = 0, f (−i) 6= 0.

b) Ω = D(0,1), f
(

1
n

)
=

1
n

para todo n∈ IN, f
(
−1
2

)
= 0.

c) Ω = D(0,1), f (n = nn para todo n∈ IN.

d) Ω = D(0,2), máx{| f (z)| : |z|= 1}=1, f (0) = 2.

2. Integrando la función z 7→ log(z)
1+ z4 a lo largo de la frontera del conjunto {z∈C : ε< |z|<R, 0<arg(z)<π/2},

(0<ε <1<R), calcular las integrales∫ +∞

0

log(x)
1+ x4 dx,

∫ +∞

0

1
1+ x4 dx .

3. Determinar el número de ceros del polinomio

z5 +5z3 +11z2 +4z+1

en el semiplano de la derecha y en el disco unidad.

4. Construir un isomorfismo conforme del dominio

Ω =

{
z ∈ C : |z|< 1,

∣∣∣∣z+ 5
4

i
∣∣∣∣> 3

4

}
sobre la mitad del disco unidad abierto que está contenida en el semiplano superior.


